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Az oktatas tervezett iitemezése
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1. hét: Bevezetés. A val6s szamok bévitett halmaza (rendezés, miiveletek, abszolit
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érték, intervallumok).

Mértéktér (mérhetd tér és tulajdonsigai, mértéktér, teljes mértéktér, additivi-
tds, monotonités, szubadditivitds, folytonossig).

Kiils6 mérték (definicid, tulajdonsagai, kiils6 mérték szerinti mérhetGség, teljes
mértéktér generdlisa kiilsé mértékbol).

Halmazfiiggvényhez tartozé kiils6 mérték és tulajdonsagai, premérték.
Lebesgue-mérték (definici6, korldtos intervallumok illetve megszdmlalhat hal-
mazok Lebesgue-mérhetésége, Cantor-féle triadikus halmaz, Vitali-féle hal-
maz).

Nyilt halmazok struktiraja, Borel-mérhet6 halmazok.

Mérhet6 fuggvények (definicié, generdlt o-algebra, Borel-mérheté fiiggvény,
folytonossag és kapcsolata a Borel-mérhetGséggel, osszetett fiiggvény és tobb-
valtozds fiiggvények mérhetGsége, a mérhetdség ekvivalens megfogalmazdsai).
Sziinet

Mérhet6 fuggvények sorozatai (majdnem mindeniitt teljesiilé tulajdonsag fo-
galma, hatarfiiggvény mérhet6sége, mértékben vett konvergencia, Lebesgue-
tétel, Riesz-féle kivalasztasi tétel, approximaciés tétel).

Nemnegativ mérheté fliggvények integralja (definicié, halmaz feletti integral,
monotonitas, Markov-egyenl6tlenség, pozitiv homogenités, egyéb tulajdonsa-
gok, additivitds, monoton konvergencia tétel).

Integralhaté fuggvények (fiiggvény pozitiv illetve negativ része, integral defi-
niciéja, halmaz feletti integral, homogenitas, additivitds, majorans kritérium,
halmazok feletti additivitas, Lebesgue majoralt konvergencia tétele).
Lebesgue-integral (Lebesgue-kritérium, Riemann és Lebesgue-integral kapcso-
lata).

Mértékterek szorzata (definicié, két- és haromdimenziés Lebesgue-mérték de-
finici6ja). Mértékek derivaltja (abszolit folytonossidg, Radon— Nikodym-tétel).
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14. hét: Konzultacid

Az oktatas személyes megjelenéssel torténik, de minden tananyaghoz késziiltek videdk
is, melyeket a https://tomacstibor.uni-eszterhazy.hu/tavoktatas.html cimen
talalhatnak meg a , Mérték- és integrdlelmélet ea.” meniipont alatt.

Kotelez6 irodalom

ToOMAcs TIBOR: Mérték- és integrdlelmélet eléadds anyaga
https://tomacstibor.uni-eszterhazy.hu/tananyagok/Mertekelmelet_eloadas.pd
f

Ajanlott irodalom

TOMACS TIBOR: Mérték és integrdl
https://tomacstibor.uni-eszterhazy.hu/tananyagok/Mertekelmelet.pdf
JARAI ANTAL: Mérték és integrdl, Nemzeti Tankonyvkiadé, 2002.

PAuL R. HALMOS: Mértékelmélet, Gondolat, 1984.

Ertékelés mdédja
A vizsga forméaja személyes jelenléti. Ezekbdl a tételekbdl kell kihtzni egyet: https:
//tomacstibor.uni-eszterhazy.hu/tananyagok/Mertekelmelet_tetelsor.pdf.

20-30 perces felkésziilés utan széban kell felelni, melynek végén felteszek néhany kérdést
mas tételekbadl is.
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